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Aufgabe 1: 4 Punkte

Sei W ein Wiener-Prozess beziiglich einer Filtration (§;);>o. Definiere fir § € R das
Martingal M durch

M(t) = exp(OW (t) — %0215)

fiir alle ¢ > 0. Zeigen Sie, dass das Doleans-Maf p; die Gleichung
par(A) = IE:/ 1a(t, w)0* M2dt

fiir alle previsiblen Mengen A erfiillt.
Aufgabe 2: 4 Punkte

Sei W ein Wiener-Prozess auf einem filtrierten Wahrscheinlichkeitsraum (€2, (§¢):>0, P).
Fiir eine beziiglich des Lebesgue-Mafles quadratintegrierbare Funktion f definieren wir
H(t,w) = f(t) fur alle t > 0, w € Q. Zeigen Sie:

1. H ist previsibel,

2. Bestimmen sie EI(H), Varl(H) mit I(H) = [ HdW,
3. I(H) ist eine normalverteilte Zufallsvariable,

4. H - W hat unabhéngige Zuwéchse.

Aufgabe 3: 4 Punkte

Sei M ein Lo-Martingal mit cadlag Pfaden und K € Lo(puas). Zeigen Sie die in der
Vorlesung benutzte Identitit

H-(K-M)=(HK)-M

fiir alle H € €.
Aufgabe 4: 4 Punkte
Sei M ein Ly-Martingal mit cadlag Pfaden und 7 eine beliebige Stoppzeit. Zeigen Sie:

Lo pare < i,

2. Lo(par) C Lo(pnsr),



3. Ist H previsibel, so auch H7,
4. Ist H € Ly(pnr), so gilt (H - M)" = (H™ - M7),
5. Sind H ein beschrankter previsibler Prozefi und M € H,, so gilt

H™-M = Hlg,- M+ H.(M - M7).
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