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Aufgabe 1 (5 Punkte)
Es sei (M,)n>0 eine ergodische DMK mit Zustandsraum S und stationérer Verteilung
7. Zeigen Sie
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fiir alle n > 0 und ng > 1, wobei a; = a(j,no) = infics p;;

Aufgabe 2 (5 Punkte)
Sei (Sp)n>o0 eine Irrfahrt auf Z mit

fiir alle 7 € Z. Zeigen Sie, dass es fiir p # % zwei stationare Mafle gibt, die, als Vektoren
betrachtet, linear unabhéangig sind.

Aufgabe 3 (5 Punkte) )
Sei (M,)n>o eine DMK mit Zustandsraum Z mit Ubergangswahrscheinlichkeiten

G, falls j =i+ 1,
pij = 1-— q;, falls ] = 2'7
0, sonst,

wobei jeweils ¢; > 0. Zeigen Sie, dass (M,,),>o transient ist und ein essentiell eindeutiges
stationares Maf} existiert.

Aufgabe 4 (5 Punkte)
Zeigen Sie: Ein Zustand ¢ € S ist genau dann null-rekurrent, wenn

Zpgl) = oo und C- lim pz(;l) =0
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gilt. In diesem Fall gilt weiter C-lim,, pﬁ-?) =0 fir alle j € S.



