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Ubungen zur Finanzmathematik!

Abgabetermin: Freitag, 27. November 2015, 12 Uhr. Briefkasten: 140, 148 bzw. 150
Bitte geben Sie auf jedem Lésungsblatt Thren Namen und IThre Ubungsgruppe an.

Aufgabe 1 (Amerikanischer Put im 1-Perioden Binomialmodell) (4 Punkte)
Betrachten Sie ein arbitragefreies Binomialmodell mit 7" = 1. Fiir welche Parameter sq, K, u,d und r
sollte man den amerikanischen Put mit C5™ # 0 direkt einlésen?

Aufgabe 2 (5 Punkte)

..........

Uy < 0. Zeigen Sie, dass eine Superreplikation mit Startvermogen U, existiert.

Aufgabe 3 (5 Punkte)

.....

II(C) die Menge der arbitragefreien Preise. Weiterhin bezeichne 7 die Menge der Stoppzeiten
7:Q—={0,...,7} und

Tmin(C) = sup inf EQ[C;] und 7,0, (C) = sup sup EQ [C,].
TeT QEM TETQEM

Zeigen Sie, dass

(Tmin (C), Tmaz (C) C IL(C).

Aufgabe 4 (Endliche Finanzmarktmodelle und Baume, Teil 2) (6 Punkte)
Betrachten Sie ein endliches Finanzmarktmodell. Wie in Aufgabe 3 des vorherigen Blattes asso-

.....

sen X der risikobehafteten Anlagen eine Abbildung X : T — R? Wir nennen Paare der Form
(T,{w}) € T Blitter und bezeichnen mit T® die Menge aller Knoten von T, die keine Blitter sind.

(a) Sei &:E — (0, 1] mit der Eigenschaft, dass fiir alle v € T°

> K((v,w)) = 1. (6.1)

w
w ist Kind von v
Zeigen Sie, dass durch

T

Q({w}) == [T &((vi-1,v3)).

=1

!Die Ubungsaufgaben sowie weitere Informationen zur Vorlesung finden sie auf der Internetseite:
http://wwwmath.uni-muenster.de/statistik/lehre/WS1516/FiMa
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ein Wahrscheinlichkeitsmafl auf F definiert wird, wobei (v, ..., vr) der eindeutige wiederho-

lungsfreie Pfad in T ist, welcher (0,Q) mit (T, {w}) verbindet. Zeigen Sie, dass jedes Wahr-
scheinlichkeitsmafl Q mit eindeutiger Nullmenge () eindeutig in dieser Form dargestellt werden
kann.

Zeigen Sie, dass der Finanzmarkt genau dann arbitragefrei ist, wenn es eine Abbildung R :
T — (0, 1] gibt, welche (6.1) und

> A({vw) (E(w) - X(v) =0

w
w ist Kind von v

erfiillt.



