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Aufgabe 1 (4 Punkte)
Es sei X € H? und T eine Stoppzeit. Zeigen Sie: Wenn (X )7 = 0 fast sicher, dann gilt

P{X7x =0 fiir alle t > 0} = 1.

Aufgabe 2 (4 Punkte)
Es seien M, N € H® und f € L.(M),g € L.(N) und T eine Stoppzeit, so dass

Jinrw) (w) = GtAT (w) (w); Mint(w) (w) = Niar(w) (w) fir allet > 0.
Zeigen Sie
(a) Fiir alle X € H° gilt (M — N, X)iar =0
(b) Folgern Sie: (f - M —g- N, X)inr = 0.

(c) Zeigen Sie durch geschickte Wahl von X, dass (f-M —g- N);ar = 0 und schliefien
Sie daraus, dass fast sicher

(f : M)t/\T = (g : N)t/\T fur alle ¢ Z 0.

Hinweis: Sie diirfen fiir (b) die Kunita-Watanabe Identitét benutzen.

Aufgabe 3 (4 Punkte)
Zeigen Sie fir X, Y € § und fiir A € D:

1 K 1 .
> 5 Keint + Xont) Yigone = Yins) = / X, dY, + S(X, V), fir A =0
0

k>0

lokal gleichmafig in Wahrscheinlichkeit.



Aufgabe 4 (4 Punkte)
Es seien B! und B? unabhingige Brown’sche Bewegungen. Gegeben eine 2 x 2 Matrix
A, definieren wir stochastische Prozesse X,Y, so dass

(Xh Y;f)T = A(Btl> BtZ)T'
(a) Zeigen Sie, dass X und Y Martingale sind.

(b) Wie miissen Sie A wihlen, so dass
<X>t =1, <Y>t =t, <X7 Y>t = pta
fiir einen Parameter p € R?

(c) Welche Werte kann der Parameter p nur annehmen?
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