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Aufgabe 1 (4 Punkte)
Sei (M™),, eine Folge von F-Martingalen und M, sei der L'-Limes von M]" fiir jedes
t > 0. Zeigen Sie, dass (M;);>o ein F-Martingal ist.

Aufgabe 2 (4 Punkte)
Zeigen Sie, dass die Kovariation (-, -) bilinear, symmetrisch und positiv semidefinit ist.

Aufgabe 3 (4 Punkte)
Gegeben seien Martingale M € MO (beziiglich (F,);>0) und N € M (beziiglich
(Gi)i>0) so, dass Fu, und G, unabhéngig sind.

(a) Zeigen Sie, dass M, N und das Produkt M N Martingale in M beziiglich der
Filtration H; := o(F;, G¢) sind.

(b) Folgern Sie, dass (M, N) = 0.

Aufgabe 4 (4 Punkte)

Geben Sie (mit Begriindung) zwei stochastische Prozesse X,Y € M)

loc I, so dass

(a) (X +Y) # (X)+(Y), fiir alle t > 0.
(b) (X +Y)y = (X), 4+ (Y), fiir alle t > 0.
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