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I"Jbungen
Abgabetermin: Freitag 26.10. um 10 Uhr, Briefkésten 45-50
THEMEN: o-Algebren und Mafle

Aufgabe 5 (4 Punkte)
Es sei 2 eine o-Algebra tiber ). Folgern Sie

0 e A

(a)
(b) Aus Ay, Ay,... € Afolgt 5, 4; € A
(c) Aus Ay,..., A, € A folgt U], A; € 2.

)

(d) Aus A,B €A, AC B, folgt B\A=Bn A el

Aufgabe 6 (4 Punkte)
Es sei p ein MaB auf einem messbaren Raum (€2,2(). Folgern Sie

(a) p ist endlich additiv.
(b) p ist isoton.
(c) p ist subadditiv.

)

(d) p ist subtraktiv.

Aufgabe 7 (24243 Punkte)

(a) Zeigen Sie, dass 2, fiir alle n € N eine o-Algebra tiber 2 = R bildet, wenn

w5 ez}

el

(b) Sei Q # () und &€ das zugehorige System der Einpunktmengen. Zeigen Sie:

o(€) = {AC QA oder A° ist abzdhlbar}.

(%) (2 Zusatzpunkte)
Geben Sie ein Beispiel fiir eine abzahlbar unendliche Menge €2 und eine endlich ad-
ditive, normierte Mengenfunktion P : B(2) — [0, 1], die nicht o-additiv ist (vgl.
Anmerkung 1.4).

Bitte wenden!



(c) Es sei (2,2, 1) ein Maffiraum und A € 2. Zeigen Sie, dass auch (A, 2y, uy) ein
Mafraum ist mit

Ay :={ANAA €A} und pa(s) :==p(-NA).

Aufgabe 8 (5 Punkte)

Es seien P und @Q Wahrscheinlichkeitsmafle auf (€2,2(). Weiter sei Ay ein Mengensystem
mit Q € Ay, A € A, fiir alle A € Ay und U;-;l A; e A fiir alle Ay,..., A, € Ay (d.h. A
ist eine Algebra). Weiter sei o(Ag) = . Zeigen Sie:

P(A) < Q(A) fiir alle A € Ay = P(A) = Q(A) fiir alle A € 2.

Hinweis: Dynkinsystemargument

Wegen Allerheiligen fallen die ﬂ’bungen am Donnerstag, dem 1.11.2012, lei-
der aus. Die Losung dieser Aufgaben wird daher in zwei Grofliibungen am
31.10.2012 von 10:15-11:45 Uhr bzw. von 12:15-13:45 Uhr im M2 vorgerechnet.



