Ubungen zur Vorlesung Stochastische Analysis
Wintersemester 2012/13

PD Dr. V. Paulsen Blatt 12 08.01.2013

Aufgabe 1: 4 Punkte

Seien M ein Lo-Martingal mit cadlag Pfaden auf einem filtrierten Wahrscheinlichkeits-
raum und o, 7 Stopzeiten, die nur endlich viele Werte annehmen kénnen, so dass ¢ < 7
gilt. Zeigen Sie

/1F1(U,T]dM = 1p(M, — M,).

fiir alle F' € §,.
Aufgabe 2: 4 Punkte
Zeigen Sie, dass fiir einen Wiener-Proze W und T > 0

1
/Wl(o,T]dW - §(W% —T)

gilt.
Aufgabe 3: 4 Punkte
Fiir einen Wiener-ProzeB W und a € R sei die Stopzeit 7, definiert durch

7, = inf{t > 0: W, =a}.

Berechnen Sie fiir a, b > 0 das Doleans-Maf} der stochastischen Intervalle (0, 7], (0, T, AT_q].
Aufgabe 4: 4 Punkte
Sei M ein Lo-Martingal mit cadlag Pfaden.

1. Zeigen Sie, dass M Lo-stetig von rechts ist. Dies bedeutet, dass
E(Mt+h — Mt)2 — 0 fur h \l, 0

gilt fiir alle ¢t > 0.

2. Zeigen Sie, dass fiir eine aufsteigende Folge von Stopzeiten (7, ),eny mit sup 7, = oo
gilt
E(Mgp — Mppr,)* — 0 fiir n — oo.

Abgabe: Die. 15.01.2013 bis spatestens 11.00 im Fach 54 ( Torres), Fach 55 (Blank)



