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Aufgabe 1: 4 Punkte
Sei W ein Wiener-Prozess. Zeigen Sie, dass es ein H € Lo(uw ) gibt mit H ¢ [bP.

Aufgabe 2: 4 Punkte

Zeigen Sie, dass jedes nichtnegative lokale Martingal ein Supermartingal ist.
Aufgabe 3: 4 Punkte

Sei (Wy)i>0 ein Wiener Prozess beziiglich einer Filtration (§;):>o und o : [0,00) — R eine
Funktion mit fo s)ds < oo fur alle t > 0 . Zeigen Sie:

1. f g s)dWy ist stochastische unabhéngig von §, fiir alle ¢, h > 0.

2. Durch L; = exp(f o(s)dW, — 3 [o 0*(s)ds) fiir alle t > 0 wird ein Martingal defi-

0

niert.
Hinweis: Sie konnen hierbei ohne Beweis benutzen, dass ft o(s)dW, eine N(0, [, P o2(s)ds)-
verteilte Zufallsvariable ist. Wie konnte man dies denn bewelsen7
Aufgabe 4: 4 Punkte

Sei (W})i>0 ein Wiener-Prozess beziiglich einer Filtration (§;);>o auf einem Wahrschein-
lichkeitsraum (2, §,P). Sei weiter 6 : [0,00) — R eine Funktion mit fo 62(s)ds < oo fiir
alle t > 0.

Durch

= Lalt) = espl | 0w, =5 [ ey

fiir alle t > 0 wird ein Wahrscheinlichkeitsmafl Py auf (€2, §) definiert, dass auf jedem
$: dquivalent ist zu P.

Zeigen Sie, dass durch W (¢) = W (t) — f(f 0(s)ds ein Wiener-Prozess beziiglich Py definiert
wird.

Hinweis: Zeigen Sie, dass W die definierenden Eigenschaften eines Wiener-Prozesses beziiglich
Py erfiillt. Fiir den Nachweis der Normalverteilung ist es sinnvoll die momenterzeugende
Funktion zu berechnen.
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