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Aufgabe 19: (4 Punkte)
In (C[—1,1], | - ||2) sei die Folge

n 1/2
70 = (5)

gegeben. Zeigen Sie, dafs die Folge im Mittel gegen f(x) = 0 konvergiert; jedoch konvergiert
sie nicht punktweise.

Aufgabe 20: (4 Punkte)
Sei f € C[—1,1], f(z) = sin(mz). Man bestimme die Proxima an f aus II;, 0 < k < 2,
beziiglich der Norm || - ||

(a) iiber die Normalgleichungen;

(b) durch Entwickeln von f nach LEGENDRE-Polynomen.

Aufgabe 21: (4 Punkte)

Die periodische Funktion f € C(R) sei definiert durch periodische Fortsetzung von
f(x) = 2? fiir ¥ € [—7,7]. Berechnen Sie die FOURIER-Entwicklung von f und skiz-
zieren Sie den Verlauf der Proxima aus span (ug, uy, us) und span (ug, uy, tg, Uz, Uy)-

Aufgabe 22: (4 Punkte)
Fiir reellwertige Funktionen f,g € C|—n,n] mit n € N* sei das innere Produkt definiert
durch

(fr9) =Y f(k)g(k).

Bestimmen Sie ein System {pg, p1,p2} orthonormierter Polynome beziiglich ( -, - ) mit
Di GHZ' (Z:0a172)



