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fn(x) =

(

n

1 + n4x2

)1/2gegeben. Zeigen Sie, daÿ die Folge im Mittel gegen f(x) ≡ 0 konvergiert; jedo
h konvergiertsie ni
ht punktweise.Aufgabe 20: (4 Punkte)Sei f ∈ C[−1, 1], f(x) = sin(πx). Man bestimme die Proxima an f aus Πk, 0 ≤ k ≤ 2,bezügli
h der Norm ‖ · ‖2(a) über die Normalglei
hungen;(b) dur
h Entwi
keln von f na
h LEGENDRE-Polynomen.Aufgabe 21: (4 Punkte)Die periodis
he Funktion f ∈ C(R) sei de�niert dur
h periodis
he Fortsetzung von
f(x) = x2 für x ∈ [−π, π]. Bere
hnen Sie die FOURIER-Entwi
klung von f und skiz-zieren Sie den Verlauf der Proxima aus span (u0, u1, u2) und span (u0, u1, u2, u3, u4).Aufgabe 22: (4 Punkte)Für reellwertige Funktionen f, g ∈ C[−n, n] mit n ∈ N

+ sei das innere Produkt de�niertdur
h
(f, g) :=

n
∑

k=−n

f(k)g(k) .Bestimmen Sie ein System {p0, p1, p2} orthonormierter Polynome bezügli
h ( · , · ) mit
pi ∈ Πi (i = 0, 1, 2).


