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Gauss-Legendre-Quadratur

w(x) =1, Intervall [-1,1].
pn(x) = %Pn(x), wobei Pp(x) die Legendre-Polynome sind mit
Po(x) =1, Pi(x) = x,
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n—|—1X (*) n+1

Pni1(x) = Pn—1(x).
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Gauss-Legendre-Quadratur
w(x) =1, Intervall [-1,1].
2n)!
pn(X) = 2&(2?)2
Po(x) =1, Pi(x) = x,

), wobei Pp(x) die Legendre-Polynome sind mit

2n+1 n

P, ——P,_ )
n—|—1X (*) n—|—1P 1()

Pn+1(X) =

Fehler: R(f) = I(f) — Qn(f) = 22" $E5 ((251’1)1)1)3 FE2(g).

n=1 Qi(f) = ( 13) +f (\[> (" 2-Punkt-GauB-Quadratur”™).

n=2 Qf ):;<5f g) + 8f(0) + 5 <\/§>)
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GauB-Quadraturen
GauB-Tschebyscheff-Quadratur

w(x) =v1—x% 7, Intervall [-1,1].
pn(x) = 2,,L,IT,,(X) und T, die Tschebyscheff-Polyome 1. Art mit

TO(X) =1, Tl(X) =X, Tn+1(X) = 2XTn(X) - Tn—l(X)7
= Tp(x) = cos(narccos(x)).

Nullstellen von ppi1 : x" = cos <2j+1 7r) j=0,...,n

H . (n) _ T
Gewichte: wi =



GauB-Quadraturen

U bersicht, spezielle Quadraturen

Name Intervall Gewicht
GauB-Legendre [-1,1] w=1
GauB-Tschebyscheff || [—1,1] w=1/vV1-x?
GauB-Jacobi [-1,1] w=(1-x)%1+x)?
GauB-Laguerre [0, 00) w=e*
GauB-Hermite (—00, ) w=e>




GauB-Quadraturen

U bersicht, spezielle Quadraturen

Name Intervall Gewicht

GauB-Legendre [—1,1] w=1

GauB-Tschebyscheff || [—1,1] w=1/vV1-x?

GauB-Jacobi [-1,1] w=(1-x)%1+x)?

GauB-Laguerre [0, 00) w=e*

GauB-Hermite (—00, ) w=e>
GauB-Jacobi: pn(x) = Jn(x, a, B) mit
1 dk

Jn(X7 «, B)

~ 27nlw(x) dx”

((X2 — 1)”w(x)) .
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Spezielle Quadraturen
GauB-Laguerre: pp(x) = (—1)"L,(x) mit Laguerre-Polynome L,:
Lo(x) =1, Li(x) =1— x und

Loy1(x) = (14 2n — x)Ly(x) — n?Ln_1(x).

GauB-Hermite: pp(x) = 2"Hu(x) mit Hermite Polynomen H,:
Ho(x) =1, Hi(x) =2x und

Hpt1(x) = 2xHu(x) — 2nH,—1(x).



