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Aufgabe 5.1
Sei Ω ein Gebiet und sei f : Ω → C eine holomorphe Funktion, so dass Re(f)
oder Im(f) als Funktion konstant ist. Zeigen Sie, dass dann auch f konstant
ist.

Aufgabe 5.2
Sei γ1(t) = exp(it) für t ∈ [0, π2 ] und γ2(t) = exp(it) für t ∈ [−π, 0]. Bestimmen
Sie die Integrale der folgenden Funktionen über γ1 und γ2:

a) f(z) = z̄

b) f(z) = Re(z)

c) f(z) = exp(πz)

d) f(z) = z5

Aufgabe 5.3
Sei γ(t) = 2it−i, t ∈ [0, 1]. Berechnen Sie das Integral über γ von f(z) = z sin(z).

Aufgabe 5.4
Zeigen Sie, dass f(z) =| z | auf C keine Stammfunktion hat, das heißt es gibt
kein F ∈ O(C) mit F ′(z) =| z |.
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