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Aufgabe 1.
Es sei G eine Gruppe und N ⊴ G ein Normalteiler. Zeigen Sie: G/N ist genau dann
abelsch, wenn N ⊇ DG gilt.

Aufgabe 2.
Zeigen Sie: wenn G einfache, auflösbare Gruppe ist, dann ist G isomorph zu einer
zyklischen Gruppe Z/pZ für eine Primzahl p.

Aufgabe 3.
Es sei G eine Gruppe. Wir definieren D0G = G, DG = ⟨[g, h] | g, h ∈ G⟩ und rekursiv
Dk+1G = D(DkG). Zeigen Sie folgendes.

(i) Wenn es ein k ≥ 0 gibt mit DkG = {e}, dann ist G auflösbar.
(ii) Wenn G auflösbar ist, dann gibt es ein k ≥ 0 mit DkG = {e}.

Aufgabe 4.
Es sei G eine endliche abelsche Gruppe und d sei ein Teiler der Ordnung n von G. Zeigen
Sie, dass G eine Untergruppe H der Ordnung d hat.

∗-Aufgabe 5.
Es sei N ein Normalteiler in der Gruppe G. Zeigen Sie: G is genau dann auflösbar,
wenn G/N und N auflösbar sind.
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