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Aufgabe 29
Es sei (λn)n eine Folge reeller Zahlen mit λn > 0 für alle n ∈ N. Weiter sei µn die
Exponentialverteilung mit Parameter λn. Geben Sie eine notwendige und hinreichende
Bedingung dafür an, dassM := {µn|n ∈ N} straff ist.

Aufgabe 30 (10 Punkte)
S = C[0, 1] sei der Raum der stetigen Funktionen auf [0, 1], versehen mit der Norm
‖x‖ = sup

t∈[0,1]

|x(t)| und der Borelschen σ-Algebra BS über C[0, 1].

(i) Für t ∈ [0, 1] sei gt : S → R durch gt(x) = x(t) gegeben. Zeigen Sie, dass

F := σ({gt|0 ≤ t ≤ 1}) = BS

gilt.

(ii) Mit Cb(S) werde die Menge der stetigen und beschränkten Funktionen auf S be-
zeichnet. Zeigen Sie, dass F = σ

(
{f |f ∈ Cb(S)}

)
.

(iii) Die Mengen

{x ∈ S|(x(t1), x(t2), ..., x(tn)) ∈ A} für A ∈ Bn, 0 ≤ t1 < ... < tn ≤ 1

heißen Zylindermengen auf S. Z sei die Menge aller Zylindermengen auf S =
C[0, 1]. Zeigen Sie, dass F = σ(Z).

Aufgabe 31
Es sei (Bt)t∈[0,1] eine Brownsche Bewegung auf dem Wahrscheinlichkeitsraum (Ω,A,P).
Zeigen Sie, dass dann auch

Xt := B1−t −B1 0 ≤ t ≤ 1

eine Brownsche Bewegung auf (Ω,A,P) ist.
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