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Aufgabe 35. (3 Punkte)
(Ω,A), (Ωt,At) seien Meßräume, Ω̂ sei eine Menge, g : Ω → Ω̂ und ft : Ω̂ → Ωt seien
Abbildungen, t ∈ T . Zeigen Sie:

g ist (A, σ(ft, t ∈ T ))-messbar ⇔ ft ◦ g ist (A,At)-messbar ∀ t ∈ T.

Aufgabe 36. (6 Punkte)
(Ωt,At), t ∈ T , seien Meßräume. Zeigen Sie, dass eine Abbildung f : Xt∈T Ωt → R genau dann
(
⊗

t∈T
At, B)-messbar ist, wenn es eine abzählbare Teilmenge I ⊂ T und eine (

⊗
t∈I

At, B)-
messbare Abbildung g : Xt∈IΩt → R gibt mit f = g ◦ πI (d. h. f hängt nur von abzählbar
vielen Komponenten ab). πI ist dabei die Projektion von Xt∈T Ωt auf Xt∈IΩt.

Aufgabe 37. (6 Punkte)
Sei (Ω,A) = (RT , BT ), T = [0,∞[. Prüfen Sie, ob die folgenden Mengen Elemente von B

T

sind:

a) A = {ω ∈ Ω|(ωn, n ∈ N) ist konvergent in R};

b) B = {ω ∈ Ω|t → ωt ist monoton};

c) C = {ω ∈ Ω|ωn = ωn+1 ∀ n ∈ N0};

d) D = {ω ∈ Ω|t → ωt ist beschränkt};

e) E = {ω ∈ Ω|t → ωt ist stetig} = (C[0,∞[).

Aufgabe 38. (6 Punkte)
Seien P die Gleichverteilung auf [−1, 1], Q die Gleichverteilung auf [0, 1] und R die Poisson-
Verteilung mit Parameter λ > 0.

a) Bestimmen Sie eine λλ-Dichte von P ∗ P und von P ∗ P ∗ P .

b) Bestimmen Sie die Verteilungsfunktion von Q ∗ R.

Aufgabe 39. (3 Punkte)
Seien µ, ν endliche Maße auf (Rd, Bd), und es sei µ ≪ λλd. Zeigen Sie: µ ∗ ν ≪ λλd.


