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Aufgabe 22. (6 Punkte)
Geben Sie einen Mafiraum (€2, A, 1) und Folgen (f,,), (gn), (h,) von u-integrierbaren reell-
wertigen Funktionen an, die jeweils punktweise gegen Null konvergieren, und fiir die gilt:

a) lim [ f.dp = oo.
b) lim [ g,du=1.

¢) limsup [ h,dp =1, liminf [ h,du = —1.
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Aufgabe 23. (6 Punkte)
(9, A, i) sei ein MaBraum, f : Q — [0, 00[ sei p-integrierbar, und es sei v(A) := [, fdpu,
A € A. Zeigen Sie:

a) v ist ein endliches Maf} auf (€, .A).
b) v ist p-stetig, d. h. u(N) =0, N € A= v(N) = 0.
c) Sei g:Q — R v-integrierbar = [, gdv= [,g- fdu VAe A

Aufgabe 24. (6 Punkte)
(Q, A, ) sei ein MaBraum, A sei eine Algebra mit A = o(Ap), und f, g seien u-integrierbare
Funktionen. Zeigen Sie:

/fd,ug/gd,u VAec Ay = f<guts.
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Hinweis: M = {A € A| [, fdu < [, gdu} ist eine monotone Klasse.

Aufgabe 25. (6 Punkte)
(Q, A, p) sei ein MaBiraum, () # Q C R™ offen, und ¢ : Q x @ — R sei eine Abbildung mit
folgenden Eigenschaften:

(i) g(-,t) ist (A, B)-messbar fiir alle t € Q;
(i) g(w,-) ist stetig in ty € @ fiir p-fast alle w € ;
(iii) es gibt eine p-integrierbare Funktion i : Q — R mit |g(-,¢)| < h fiir alle t € Q.

Zeigen Sie, dass t — [ g(-,t)du stetig in tg ist.



