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Aufgabe 48. (6 Punkte) )
Seien (p, )neny Wahrscheinlichkeitsmafle auf (R, B). Uberpriifen Sie, ob Verteilungskonvergenz
(schwache Konvergenz) vorliegt, und bestimmen Sie gegebenenfalls den Limes:

a) p, = Poisson(ay,), a, >0 VYneN und «, — a;

b) pin =5 3T €1
¢) pn = R[—n,n];
d) pn = N(0, 1);
e) tn =N(0,n)

Aufgabe 49. (6 Punkte)
(X)nen, seien reelle ZufallsgroBen mit Verteilungsfunktionen (F,)nen,, Fo stetig, und es sei
X, — X in Verteilung. Zeigen Sie:

sup |F(t) — Fo(t)] — 0, n — oo.
teR

Aufgabe 50. (3 Punkte)
(Xn)nen, und (Y,)nen, seien reelle ZufallsgroBen, X,, — X, und Y,, — Y; konvergieren in
Verteilung. Zeigen Sie, dass (X, + Y, )nen 1. a. nicht in Verteilung konvergiert.

Aufgabe 51. (3 Punkte)
Sei (X, )nen, eine Folge integrierbarer Funktionen, und es sei X,, — X in Verteilung. Zeigen
Sie:

E|Xy| < liminf E|X,,|.

Aufgabe 52. (6 Punkte)
Sei (X,,) eine Folge von N (a,, o2)-verteilten Zufallsvariablen, die in Verteilung gegen eine
Zufallsvariable Z konvergiert. Zeigen Sie:

a) Es gibt 02 > 0 und a € R mit 02 — 02 und a,, — a.

b) Bestimmen Sie die Verteilung von Z.



