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Aufgabe 7. (6 Punkte)
Es seien (Ω,A, P ) ein Wahrscheinlichkeitsraum, A ∈ A und

D := {B ∈ A : P (A ∩B) = P (A) · P (B)}
die Menge der ”von A unabhängigen Ereignisse”. Zeigen Sie:

a) D ist ein Dynkin-System.

b) D ist im allgemeinen keine Algebra.

Aufgabe 8. (6 Punkte)
Sei µ ein Inhalt auf einer Algebra A. Zeigen Sie:

a) µ Maß ⇒ µ stetig nach unten ⇔ µ ∅-stetig.

b) Sei zusätzlich µ(Ω) < ∞. Dann gilt auch: µ ∅-stetig ⇒ µ Maß.

Aufgabe 9. (6 Punkte)
Sei µ ein Maß auf (Ω,A) und

Nµ := {M ⊂ Ω | ∃N ∈ A mit M ⊂ N und µ(N) = 0}
das System der µ-Nullmengen. Zeigen Sie, dass genau ein Maß µ̂ auf Aµ = σ(A ∪ Nµ) exi-
stiert mit µ̂|A = µ. µ̂ heißt Vervollständigung von µ.

Hinweis: Es ist Aµ = {A ∪N |A ∈ A, N ∈ Nµ}.

Aufgabe 10. (6 Punkte)

a) Sei Ω eine nichtleere Menge, I eine Indexmenge und Ai, Bi ⊂ Ω, i ∈ I. Zeigen Sie:
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b) Es sei A eine Algebra über Ω und P ein Wahrscheinlichkeitsmaß auf σ(A). Zeigen Sie mit
Hilfe des Dynkin-System-Argumentes und Teil a): Zu jeder Menge S ∈ σ(A) und jedem
ε > 0 existiert eine Menge A ∈ A mit P (A∆S) < ε.

c) Gilt diese Eigenschaft auch noch, wenn man die Algebra durch einen ∩-stabilen Erzeuger
ersetzt?


